
∠C＝90°の直角三角形 ABCに，図のように 3辺に頂点を

もつ正三角形 PQRを内接させる。 

BC＝ a，CA＝bのとき，PQの長さの最小値を求めよ。 

 

 

 

 

 

 

 

（解） 

PQ＝ x，∠QPC＝θとおく。 

△ARQにおいて， 

QR＝ x，QA＝ sinxb ，∠RQA＝  30  

△BPRにおいて， 

 PR＝ x，PB＝ cosxa  ，∠BPR＝ 120  

△PQRは 1辺 xの正三角形 

△QPCにおいて，PC＝ cosx ，QC＝ sinx  

であるから，△ABCの面積を考えると， 

△ARQ＋△BPR＋△PQR＋△QPC＝△ABC である。 
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（左辺の
2x の係数） 
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よって①は，      abxba  30sin60sin   
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ここで，分母を変形する。 
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②式より，
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よって，PQの最小値は
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【例】PQの最小値の例 
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